Matrizes inversas - Criptografia

Professor Fiore
Para desfazer uma multiplicacdo entre matrizes quadradas, usamos a matriz inversa. Por exemplo, considere as
matrizes quadradas M, C e P, onde M.C = P, o produto entre P e a inversa da matriz C, denominada €1, resulta na

matriz M. Assim se M.C = P entdo P.C™! = M . A atividade abaixo ajuda a entender essa relagao.

1. (PUC - Adaptada) Um batalhdo do exército, resolveu codificar suas mensagens através da multiplicacao de

matrizes. Primeiramente, associa cada letra do alfabeto a um nimero, segundo a correspondéncia abaixo.

(Eu sei que faltou o K, mas estava assim no exemplo e isso nao fara diferenca)

A|IBCI|DIE|F[G|HI|IT||I|LI|IM|IINIJOPI|QIRIS|TIJUI|IVI[W[|X]|Y] Z

123|456 7] 8] 91|10(11)12| 13| 14]|[15]/16| 1718|1920 21| 22| 23| 24| 25

Desta forma, se o batalhdo deseja enviar a mensagem “PAZ", ele primeiro constréi a matriz 2x2 da palavra [2 ﬂ €

15 1

em seguida usando a tabela encontra a matriz mensagem M = [25 ol

Tomando-se a matriz chave de codificagdo C = [i g] para codificar a mensagem, o pelotdo multiplica a matriz

15 1 [2 3] _ [31 47
25 ol'l1 2 50 75
correspondem a mensagem codificada.

mensagem pela matriz chave M.C = [ ] e envia 0s numeros resultantes, 31 47 50 75, que

Para decodificar a mensagem basta remontar a matriz, multiplicar pela inversa da matriz chave de decodificacéo e

verificar na tabela a mensagem original.

i. Encontre a inversa da matriz chave de codificacdo, que chamaremos de matriz decodificadora (C™1).

. Decodifique a mensagem 51 81 9 14.

a. LUTE b. FOGO c. AMOR d. VIDA
e. FUGA

2. Outro batalhdo usou para codificar algumas palavras a matriz C = H g] Encontre o significado de cada

palavra abaixo.

a. 1646 16 46 b. 371225 c. 306549

Dica, para confirmar se a matriz decodificadora esta correta basta multiplica a matriz chave de codificacdo pela matriz

decodificadora.

Gabarito

1i. — A matriz decodificadora do primeiro batalhdo é ™! = [_21 _23]

1ii — A palavra 51 81 9 14, é Vida
-2

2 - A matriz decodificadora do segundo batalha sera ¢ = [_31 1

] e as palavras séo Bobo, Bala e Zeca.
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